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MEGOLDASOK

1. Nézziik el6szor, hogy hany csak 2-vel oszthatd szam van. 1006 paros szam van 2013-
ig, de ezek kozt vannak olyanok, melyek nem csak 2-vel oszthatdak.
Nézziik azokat, melyeknek van 2 osztojuk is.
2-vel és 3-mal, azaz 6-tal: 335
2-vel és 5-tel, azaz 10-zel: 201
2-vel és 7-tel, azaz 14-gyel: 143
Ezeket nyilvan rendre le kell vonni a 2-vel oszthaté szdmok szdmabol, de vigyazzunk,
mert igy a 30 példaul kétszer is levonasra keriil, egyszer a 6-tal, egyszer pedig a 10-zel
oszthatd szamok kozt, holott csak egyszer szerettiikk volna levonni, vagyis azokat a
szdmokat, melyeknek 3 osztojuk is van, vissza kell tenni egyszer, hogy csak 1-szer
vonjuk ki 6ket. Nézziik ezek szamat.
2-vel, 3-mal, 5-tel, azaz 30-cal: 67
2-vel, 3-mal, 7-tel, azaz 42-vel: 47
2-vel, 5-tel, 7-tel, azaz 70-nel: 28
Persze akadnak olyan szamok is, melyek a megadott 4 szam mindegyikével
oszthatoak. Oket eddig egyszer szamoltuk a parosak kozt, aztan 3-szor levontuk a
legalabb 2 osztoval bird szamoknal, majd ismét hozzaadtuk 3-szor a legalabb 3
osztoval bird szdmoknal, tehat most épp egyszer szamoltuk 6ket, azaz ki kell vonnunk
ezeket, hogy megkapjuk a csak a 2-vel oszthatd szamok szamat.
2-vel, 3-mal, 5-tel, 7-tel, azaz 210-zel oszthato: 9.
Osszegezve: 1006 — 335 — 201 — 143 + 67 + 47 + 28 -9 = 460 olyan szam van 1 és
2013 kozt, mely a felsorolt 4 szam koziil csak a 2-vel oszthato.
Hasonl6o gondolatmenettel a felsorolt 4 szdm koziil csak a 3-mal oszthatd szam 231
van, csak 5-tel oszthat6 115, csak 7-tel oszthatd 77. Tehat a négy szam koziil pontosan
eggyel oszthatd szdmok szdma 460 + 231 + 115 + 77 = 883.

2. Az elozo6 feladat eredményeit felhasznalva,
2-vel és 3-mal, azaz 6-tal oszthato: 335 szam,
2-vel és 5-tel, azaz 10-zel oszthatd: 201 szam, 3
-mal és 5-tel, azaz 15-tel oszthatd: 134 szam.
Tovabba: 2-vel, 3-mal, 5-tel, azaz 30-cal oszthatd: 67 szam.
Azaz azon szamok szama, melyek oszthatoak 2-vel és 3-mal, de 5-tel nem: 335 — 67 =
268. Hasonldan adodik, hogy
csak 2-vel és 5-tel oszthatd szam van 134,
csak 3-mal és 5-tel oszthato szam van 67.

Azaz a megadott szamok koziil pontosan 2 osztdja van 268 + 134 + 67 = 469 szamnak.



3. Készitsiink halmazabrat, és toltsiik ki az egyes

részhalmazokat az adatok alapjan. Sport : Jeles t.
Nézziik, hogyan keriiltek a szdmok az egyes 8

mezOkbe. A hadrmas metszetbe azon fiuk szdma z 12
kertil, akik jol tanulnak és sportolnak is, ilyen fiu 15

van 15. A jol tanuld fiak szama 16, koziilik 15 3

sportol, azaz van 1, aki jol tanul, de nem sportol.

Mivel a 18 sportol6 fit koziil 15 jol is tanul, van

3, aki sportol, de nem tanul jol. A 28 sportold 6
koziil 17 tanul jol, ezek koziil 15 fiu, azaz van két

lany is, aki sportol és jol tanul. Ezzel az Gsszes

metszetet megtalaltuk, az dbrank kozépsd részét Fiu
kitoltottiik. Jo6 tanuld van 6sszesen 30, azaz még

30 — (2 + 15 +1) = 12 16 hianyzik, 28 sportold van, azaz még 28 — (2 + 15 + 3) = 8 {6t
kell beirnunk, s végiil, a 25 fin koziil még 25 — (3 + 15 +1) = 6 fia hianyzik. gy az
egész abrat kitoltottik. Ha Osszeadjuk az egyes mezdkben szerepld szamokat,
megkapjuk az osztalylétszamot. Igy 47 adodik, holott a hetes 45 f6t jelentett,
ellentmondasra jutottunk

4. Készitsiink halmazabrat, az egyes részhalmazokban Apgol Nemet

szerepld didkok szamat jeldljiik az abra szerint. X
Mivel mindenki tanul legalabb egy nyelvet, igy az dbraban b ¥
szerepel az egész osztaly, vagyis: ' '
x+y+z+a+b+c+d=24 a c
Angolul 15 6 tanul, azazx +a+b +d = 15
Németiil 14 £6 tanul, azazy + b +c+d = 14 7
Franciaul 5 f6 tanul, azazz+a+c+d =5
Pontosan két nyelvet 6 {6 tanul, azaza+b+c =6

Francia

Adjuk Gssze az egyes nyelvekre vonatkozo 3 egyenletet,
majd rendezziik kicsit at a tagokat.
3d=x+y+z+2(a+b+c)+3d=
=(x+y+z+a+b+c+d)+(@a+b+c)+2d

Az els6 zardjelben szerepld Osszegrol tudjuk, hogy 24, a méasodik zardjelben szerepld
Osszeg pedig 6. Ezt figyelembe véve 4 = 2d adodik, vagyis d = 2. Azaz 2 olyan didk
van, aki mindhdrom nyelvet tanulja.



